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ne der ...

Juiforme Bewegung
y=aAr+a A€ SO, aeR\{0}, a¢€ R



Gruppe der ...

= Aguiforme Bewegung
1y =alAr+a Ae€SG, acR\{0}, acR’

= Ein-parametrige Aquiform-Bewegung
A=A(t): I CR— S0,
a=cat): I >R, a=at): [ - RS
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Aquiforme Bewegung
v—y=caAr+a Ae€SG, acR\{0}, a R’

Ein-parametrige Aquiform-Bewegung
A=A(t): I CR— S0,

a=a(t): I >R, a=a(t): I - R’
Geschwindigkeitsvektorfeld

v(y) =cxy+c+y

cxy=AATy,

v = d&/a,

C=a—7ya—cXa
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2nngrofden deraquiformen Bewegungen
c, 7
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Kenngrol3en deraguiformen Bewegungen
c, C, 7

geeignete Wahl des Koordinatensystems liefert
Normalformen

1.c=100,0,111,2=0,v#0 ........... Spiralung
2.c=0,c=0,vy#0 ........ zentrische Streckung

3.c=[0,0,1]1, v = 0 . Schraubung (inkl. Drehung)
4.c=0,c#0,vy=0................. Translation
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Linienelement (L, x)
LeR,zel

Plicker-Koordinaten
von L

(1,1) = (l,z x 1)
Plicker-Koordinaten
von (L, x)

(L,z) — (l,Z, A,
A= (x,[)

homogen, aber vom
Punkt x abhangig

o
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Punktmodell
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ute(l, [, \) als Punktkoordinaten iR® =



deute(l, [, \) als Punktkoordinaten iR° =

Koordinatenraum der Linienelemente =
quadratischer KegélZ; mit Gleichung(l,[) = 0
dim Spitze = 0, dim Erzeugenden = 3,

M, ...eine prominente Leitquadrik
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deute(l, [, \) als Punktkoordinaten iR° =

Koordinatenraum der Linienelemente =
quadratischer KegélZ; mit Gleichung(l,[) = 0
dim Spitze = 0, dim Erzeugenden = 3,

M, ...eine prominente Leitquadrik

Autokollineationen von/; induzieren
Linienelementtransformationen iy

In der Hyperebena = 0 ... Linlengeometrie
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eare Linienelementkomplexe



elementkomplexe

of.. linearer Linienelementkomplex
={(L,2)[{l,e) + (l,c) + Ay = 0}



Def.: linearer Linienelementkomplex
C:= {(L,v)|(l,e) + {I,¢) + Ay = 0}

Satz:

Zu jedem regularen Zeitpunkt einer stetigen
ein-parametrigen Aquiform-Bewegung liegen
die Bahnnormalenelemente in einem
linearen Linienelementkomplex.
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Def.: linearer Linienelementkomplex
C:= {(L,v)|(l,e) + {I,¢) + Ay = 0}

Satz:

Zu jedem regularen Zeitpunkt einer stetigen
ein-parametrigen Aquiform-Bewegung liegen
die Bahnnormalenelemente in einem
linearen Linienelementkomplex.

Beweais. Nachrechnen.
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Linienelementkomplexe

= Auf jeder Geraderd € R? gibt es genau einen
Punktz, sodaly L, x) € C gilt (v # 0).

= CNBUNndel (Buschel) ist eine Sphare (Krels).
= CNFeld = Bahnnormalen einer ebenen Spiralung.
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Spiralflachen

= Spiralflachen
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o ...Spiralzentrumv(o) = 0, A ... Spiralachse,
w1l A, 0> w...invariante Ebene

¢ ...Punktbahn, zylindrokonische Spirale
A/I'...invarianter Zylinder/Drehkegel



Spiralflachen

= Aquiforme Bewegflachen = Bahnflachen einer
Kurve unter einer ein-parametrigen Untergruppe

-p.15



Aguiforme Bewegflachen = Bahnflachen einer
Kurve unter einer ein-parametrigen Untergruppe

Typologie gemal? der Komplextypen:
1. Spiralflachen

2. Kegel

3. Schraubflachen (Drehflachen)

4. Zylinder
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Aguiforme Bewegflachen = Bahnflachen einer
Kurve unter einer ein-parametrigen Untergruppe

Typologie gemal? der Komplextypen:
1. Spiralflachen

2. Kegel

3. Schraubflachen (Drehflachen)

4. Zylinder

Normalenelemente bilden:
1. linearen Linienelementkomplex

2. drei-dimensionalen UR vdp’
3. linearen Komplex (im Sinne der Liniengeometrie)
4. Gebusch mit uneigentlicher Achse
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Flachenerkennung/Rekonstruktion

= bestimme bestapproximerenden linearen
Linienelementkomplex

—p.17



Flachenerkennung/Rekonstruktion

= bestimme bestapproximerenden linearen
Linienelementkomplex

= Zentrum, Achse, Parameter (falls vorhanden)

—p.17



Flachenerkennung/Rekonstruktion

= bestimme bestapproximerenden linearen
Linienelementkomplex

= Zentrum, Achse, Parameter (falls vorhanden)
» erzeugende Kurve (Meridian)

—p.17
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Beispiele

» ktnstlicher Datensatz mit Storfunktion
= naturliche Daten (Weinbergschnecke)

—p. 19
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= Daten: Gehause einBelix pomata
m , Achseund dicker ,



10N

e
'
-
| -
)
)
C
@)
'
D
ad

| 2

)€




el 2: Rekonstruktion.




10N

e
'
-
| -
)
)
C
@)
'
D
ad

| 2

)€




Beispiel 2: Vergleich

—p. 28




ISpiel 2: Vergleich

Be

o)

N

o
I




Beispiel 2: Vergleich

i
‘.
&
I

R o I

—p- 30




ISpiel 2: Vergleich

Be

—

™

o
I




ISpiel 2: Vergleich

Be

N

™

o
I




ISpiel 2: Vergleich

Be

)

™

o
I




ISpiel 2: Vergleich

Be

<

™M

o
I




eispiel 2: Vergleich

—p.35




Ich

lel 2: Verglel

ISpie

Be

©

™

o
I




Beispiel 2: Vergleich

—p. 37




Beispiel 2: Vergleich

—p.38




Ich

lel 2: Verglel

ISpie

Be

o)

™

o
I




Ich

lel 2: Verglel

ISpie

Be

—p. 40




Beispiel 2: Vergleich

—p. 41




Beispiel 2: Vergleich

—p. 42




Beispiel 2: Vergleich

—p. 43



Beispiel 2: Vergleich

—p. 44




Beispiel 2: Vergleich

—p. 45



Beispiel 2: Vergleich

—p. 46



Beispiel 2: Vergleich

—p. 47



Beispiel 2: Vergleich

—p. 48



Beispiel 2: Vergleich

—p. 49



Beispiel 2: Vergleich

—p. 50



Beispiel 2: Vergleich

—p.51



Beispiel 2: Vergleich

—p.52



Beispiel 2: Vergleich

—p.53




Beispiel 2: Vergleich

—p.54




Beispiel 2: Vergleich

—p.55




Beispiel 2: Vergleich

—p. 56



Beispiel 2: Vergleich

—p. 57




Beispiel 2: Vergleich

—p. 58



Beispiel 2: Vergleich

—p. 59




Beispiel 2: Vergleich

—p. 60




Beispiel 2: Vergleich

—p. 61




Beispiel 2: Vergleich

—p. 62




Beispiel 2: Vergleich

—p. 63




Sicht

Gruppe der aquiformen Bewegungen
Koordinaten fur Linienelemente

Ein Punktmodell der Menge aller Linienelemente
Lineare Linienelementkomplexe

Spiralflachen

Flachenerkennung und Rekonstruktion
Beispiele



	{	iny �egin {tabular}{l} S"achsischer Geometrietag\ 8. & 9. J"anner 2005, Dresden, Deutschland end {tabular}}
	{Geometrie der Linienelementehyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Geometrie der Linienelementehyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Geometrie der Linienelementehyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Geometrie der Linienelementehyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Geometrie der Linienelementehyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Geometrie der Linienelementehyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Geometrie der Linienelementehyperlink {LAST}{�rown .}}

	{Gruppe der "aquiforme Bewegungenhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Gruppe der ...hyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Gruppe der ...hyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Gruppe der ...hyperlink {LAST}{�rown .}}

	{Gruppe der ...hyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Gruppe der ...hyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Gruppe der ...hyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Gruppe der ...hyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Gruppe der ...hyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Gruppe der ...hyperlink {LAST}{�rown .}}

	{Koordinaten f"ur Linienelementehyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Koordinaten ...hyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Ein Punktmodell der Menge aller Linienelementehyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Ein Punktmodell ...hyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Ein Punktmodell ...hyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Ein Punktmodell ...hyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Ein Punktmodell ...hyperlink {LAST}{�rown .}}

	{Lineare Linienelementkomplexehyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Linienelementkomplexehyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Linienelementkomplexehyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Linienelementkomplexehyperlink {LAST}{�rown .}}

	{Linienelementkomplexehyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Linienelementkomplexehyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Linienelementkomplexehyperlink {LAST}{�rown .}}

	{Spiralfl"achenhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Spiralunghyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Spiralunghyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Spiralunghyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Spiralunghyperlink {LAST}{�rown .}}

	{Spiralfl"achenhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Spiralfl"achenhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Spiralfl"achenhyperlink {LAST}{�rown .}}

	{Fl"achenerkennung/Rekonstruktionhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Fl"achenerkennung/Rekonstruktionhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Fl"achenerkennung/Rekonstruktionhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Fl"achenerkennung/Rekonstruktionhyperlink {LAST}{�rown .}}

	{Beispielehyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispielehyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispielehyperlink {LAST}{�rown .}}

	{Beispiel 1hyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 1hyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 1hyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 1hyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 1hyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 1hyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Fl"achenerkennunghyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Fl"achenerkennunghyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Fl"achenerkennunghyperlink {LAST}{�rown .}}

	{Beispiel 2: Rekonstruktionhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Rekonstruktionhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Rekonstruktionhyperlink {LAST}{�rown .}}

	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{Beispiel 2: Vergleichhyperlink {LAST}{�rown .}}
	{"Ubersichthyperlink {LAST}{�rown .}}

