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Geradenfamilien

e G=a+u’g ..... Gerade durch Aufpunktund
Richtungsvektoy mit ||g|| = 1

e a=alul,u’): DCR*—= R’ ....... Leitflache
g=gutu?): D—S*....... spharisches Bild

» Geraden einer Kongruenz
G(u',v?;u’) = a(ul, u?) + vlg(ul, v?) mit
uw? € R
Wy v hinreichend oft differenzierbar
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» 1= {(dg,dg) = gijdu'dv’
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ol L Metrik des spharischen Bildes

o I .o Striktionsform

J weitere FF:
Drallform, Form v. Stephanidis, ...
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Fundamentalformen

O

u?, = 11/1 liefert den Striktionspunkt
auf G fur alle Regelflachen durdh

mit Richtungdu' : du?

Extremaus, ...... Grenzpunkté;, F,
dup, :dugy ..., Hauptrichtungen
(7 S Eigenwerte vofig !,

V= (v+7")/2

Hauptrichtungen: Eigenvektoren von
¥g9~

Mittelpunkt von G = Mittelpunkt von
Eh By
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AbbildungG : D x R — R? = Brennflachen
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gekennzelchneIF Fokalpolynom

« Mitteneinhullende = Einhillende der
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spezielle Kongruenzen

e y=~l Normalenkongruenz

e y=tg,teR ...... Isotrope Geradenkongruenz
3 Hauptrichtungen, keine Richtung in der
Kongruenz ist ausgezeichnet

* ISt a die Mittenflache:
Isotrope Kongruenz durch

Y2+ 721 =0 und 13 = 22 =0
gekennzeichnet.
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* (¢9,9) ....normierte Pliicker-Koordinaten van
[ Momentenvektor

e (g,9) =1 .............. Normierung, wie zuvor
(9,9) =0 .o, Pliicker-Bedingung

» {g,g) = 0 < g ist Tangentialvektor vors~ im
Punktg

e g(D) i ein Stick vt
g(D) ....‘Geschwindigkeitsvektoren’, ein Stick

Tangentialvektorfeld vors?

* G+ (g,9) infinitesimale spharisch kinematische
Abbildung
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e G=a+v'ga=gxq....... Ful3punktsflache
« G=MNgo— Ng1+u’g
Satz

1 Jede isotrope Geradenkongruenz gestattet diese
Parametrisierungy(= isotherme Param. va$?,
\' = Real- und Imaginéarteil einer holomorphen
Funktion).

2 Ist eine Kongruenz so parametrisiert, dann ist sie
eine isotrope.
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G vt rational und isotherm parametrisiert
g = [2u',2u* 1 — (u?)? — (u*)?]/N,
N =1+ (u')? + (u?)?

» Mittenflache rational parametrisiert

« Mitteneinhillende rational parametrisiert

Satz:
Brennflachen gestatten rationale
Parametrisierungen.

Bewels:

MittenflacheM als Leitflache wahlen
Fokalpolynom: F = (u?)2p? 4+ 42,072,
p:=2/N

Brennflachen: By s = M =+ iy100 %g
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A. RIBAUCOUR (1880):
Istv € R3, v = const., dann ist

G'=M+vxg+ug

ebenfalls eine istrope Kongruenz.

G oo rational parametrisiert (wie oben):

« Mittenflache, Mitteneinhillende und
Brennflachen voidy?’ ebenfalls rational

 die erzeugende Funktiontransformiert gemaf
)\1/ — )\1 B <U7g,1>¢_2 und)‘Ql — )‘2 I <U,g’2>g0_2
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Eigenschaften

» Brennflachen3, » = ein Paar konjugiert
komplexer rationaler Torsen

» Gratlinienr; , = rationaleisotrope Kurven
(isotrop: Anstiegt-)

* o — M + z',ug:

C i(,u,1 -

- 1g.2)

- o) (g -

» Mitteneinhlllende = rational parametrisierte

Minimalflache

R=M — pop °g1 + 119 °ga, =720 °
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 S. LIE(1877):
Erzeugung der Minimalflachen als Schiebflachen
konjugiert komplexer Schiebkurven

QR:Tl—l—TQ

Satz:
Die Mitteneinhullende ist sogar polynomial
parametrisiert, wenn ein Polynom ist.

Satz:

Die Geradenbundel sind die einzigen isotropen
Kongruenzen, die gleichzeitig
Normalenkongruenzen sind.
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Beispiele

* ANu) = Z,ﬁio A, u = ul + u?
(Ag,...,An) # (0,...,0)

» Geradenblndel genau fir:
Ay = —(c+1ia/2), Ay = ib, Ay = Ay,
(a,b,c) € R
Blindelscheite(—a, —2c¢, —b)

o AQ, Al, AQ reell:

Brennflachen sinasotrope Drehkegel mit
konjugiert komplexen Spitzen

Sy = (i(Ag — As), Ag + Az, iA;), Sy = Sy

¢ Ag # 0, Az = O,\V/Z
R = Minimalflache von Enneper
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Danke fur Ihre Aufmerksamkaeit!
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